PARAF AKADEMI

BILESKE FONKSIYONUN TUREVI,

TUREVLENEBILIRLIK

BILESKE FONKSIYONUN TUREVI

f(x) ve g(x) tlrevlenebilen iki fonksiyon olmak Uzere,
» (fog)(x) bileske fonksiyonunun turevi:

(fog)' () = g'(x) - f(g(x)) olur.
» (gof)(x) bileske fonksiyonunun turevi:

(gof)'(x) = f(x) - g'(f(x)) olur.

R den R ye tanimli f(x) = x3—x ve g(x) = x? + 2 fonksiyonlari veriliyor.

Buna gore, (gof)'(-1) degeri kactir?

Y B) 2 C)3 D) 4 E) 6

g9 =5
g =4
f(5) =3 ise (fog)'(2) kactir?

f(8x-5) = 2x% + x - 1

olduguna gére, f'(1) + f(1) kactir?
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olduguna goére, g'(3) kactir?

A) -36 B) -32 C) -24 D) -16 E) -12

k bir gercel sayi olmak Uzere, gercel sayilar kiimesinin birer alt kiime-
si Uzerinde tanimli ve tUrevlenebilir f ve g fonksiyonlari icin
f(x) = g<x2) + kx3

esitligi saglanmaktadir.

f-1)=g(1) =2
olduguna gére, k kactir?
A) 2 B) 1 C)o D) -1 E) -2
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NOT
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[SRNeE )

y, u yabagh [y = f(u)];

u, v ye bagh [u = g(v)];

v, X e baglh [v = h(x)] tirevlenebilen fonksiyonlar olmak Gzere,
y nin x e gére turevi

dy dy du dv

= -—— biciminde yazilr.
dx du dv dx ¢ y

Bu kurala zincir kurali denir.

f(x):«/x2+x+1

olduguna gére, f'(x) i bulalim.

y=1+2t+1
t=x2-3x+5
dy

olduguna gére, ax ifadesinin x = 1’deki degeri kactir?

NOT

n € Rvef: R — R olmak Uzere, f fonksiyonu her x € R igin
turevlenebilir bir fonksiyon olsun.

» f(x) = u olmak tzere, [u"]'=n-u"""-u olur.

[SRNeE )

d
y = (x3 - 2x + 1)% olduguna gére, d_y i bulalim.
X

f(x) = (x-1)2- (38x + 2)3

olduguna gére, f'(-1) kactir?

B33x)=x3+2x+5

olduguna goére, f'(3) kactir?




SOLDAN TUREV - SAGDAN TUREV

AcRvea e Aolsun.

) —f@ . s
» lim ——— limitinin bir gercel sayi degeri varsa limit degeri-
X—a -

ne f fonksiyonunun x = a daki soldan tirevi denir ve

o f-f@ N
f'(@”) = lim ———— biciminde g&sterilir.
X—a -
-t —f@ . o
» lim ——— limitinin bir gercel sayi de@eri varsa limit degeri-
x—at X—a

ne f fonksiyonunun x = a daki sagdan tiirevi denir ve

f'(@") = lim T ~f@)

biciminde gosterilir.
x—at X—a

NOT

x = a noktasinda sirekli olan bir fonksiyon igin;

» X = a noktasindaki soldan ve sagdan turevleri birbirine esitse
esitligin degeri fonksiyonun x = a noktasindaki ttrevidir.

f'(a*) = f'(a‘) ise f(x) fonksiyonunun x = a noktasinda turevi
vardir.

» x = a noktasindaki soldan ve sagdan turevleri birbirine esit
degilse fonksiyonun x = a noktasindaki ttrevi yoktur.

f'(a*) * f'(a’) ise f(x) fonksiyonunun x = a noktasinda ttirevi
yoktur.

Fonksiyonun Bir Noktada Tiirevienebilirligi

» Birfonksiyon x = a noktasinda tirevliise x = a noktasinda su-
reklidir.

» Birfonksiyon x = a noktasinda sUrekli degil ise x = a noktasin-
da tlrevi yoktur.

» Bir fonksiyon x = a noktasinda strekli oldugu halde turevi ol-
mayabilir.
» Bir fonksiyonun x = a noktasinda turevli olabilmesi icin bu nok-

tada surekli ve f'(a*) = f'(a”) olmaldr.

» Bir fonksiyonun grafiginde kirilma noktasinda (keskin ug) tirev
yoktur.
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x < 2 ise

X< +2, X=>2 ise

fonksiyonu x = 2 noktasinda tiirevliise a + b toplami kactir?

Yukarida, f(x) fonksiyonu verilmistir.

Buna gére, (-9, 10) arahginda tiirevli olmadigi noktalarin top-
lami kagtir?

5x -7
x2—ax + 9

f(x) =

fonksiyonu tiim reel sayilarda tiirevli ise, a’nin alabilecegi kag ta-
ne tam sayi degeri vardir?



NOT

f:A—= R,y = |f(x)| verilsin.x = aigin, (f(a) # 0 olmak Uzere) fonk-
siyonun turevi;
—-f'(x), f(x) <O ise
J[f'(x), f(x) > 0 ise
» f(a) = 0 ise fonksiyonun bu noktada turrevi olabilir ya da olma-
yabilir. Bunu arastirmak igin sureklilige, sag ve sol tlreve bakilrr.

y:

» n e Z* olmak lzere,

b
f(x) = |(ax + b)"| fonksiyonunun n = 1 igin x Y da tlre-
vi yoktur.

n > 1 ise trev vardir ve “0”dur.

f(x) = |x2-3x—4|

olduguna goére, f'(3) + f'(5) toplami kagtir?

f(x) = | (x2—2x - 3)(x + 1)(x — 2)3|

olduguna gore, hangi noktalarda tirev yoktur?
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fx) = x- |x|+ 2

ise f'(0) =?

>

n

guYMZl

y = f(x) fonksiyonunun birinci tirevi bulunduktan sonra tekrar
turevi alinirsa, ikinci kez tirevi alinmis olur.

o2
y = f(x) fonksiyonunun ikinci tirevi f"(x) veya —Z bigiminde
dx

gosterilir.

fx) =3x*—x% + x + 1

olduguna gore, f'(-1) degeri kactir?

NOT

Bir 6nceki fasikllde anlik hiz - tarev iligkisi anlatiimisti. Burada an-
lik ivme - turev iligkisi icin hatirlayalim.

f(t) = s(t) fonksiyonu ile yol alan bir hareketlinin;
» tanindaki anlik hizi v(t) = s'(t) dir.
» tanindaki ivmesi a(t) = v'(t) = s"(t) dir.

Yolun zamana gdre turevi hizi ve hizin zamana gore tlrevi ise iv-
meyi verir.




Bir hareketlinin t saniyede aldi§i yol s(t) = 4t — 2t + 1 (metre) fonk-

siyonu ile modelleniyor.

Bu hareketlinin 1. saniyedeki ivmesini bulalim.

Durgun bir su tizerine damlayan bir su damlasi ayni merkezli daire-
sel dalgalar olusturmaktadir. Bir dairesel dalganin yaricapi saniyede
4 cm hizla bliyUmektedir.

Buna gére, dairesel dalganin yaricapinin 2 cm oldugu anda ala-
nindaki degisim hizi kag cm?/sn dir?

A) 36 B) 32 C) 24n D) 16n E) 12n
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Gergel sayllar kiimesi Uzerinde bir f fonksiyonu
fx) =x2 + x—4
biciminde tanimlaniyor.

Gercel sayilar kimesi Uzerinde tanimli ve surekli bir g fonksiyonu-
nun tdrevi olan g' fonksiyonu g'(x) = 0 esitligini yalnizca x =2
degeri icin saglamaktadir.

Buna gére,
(gof)'x) =0

esitligini saglayan x degerlerinin carpimi kactir?

A0 B) 1 C)3 D) 4 E)6
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